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Resumen: En este artículo, se define la congruencia módulo
un operador compacto y la invertibilidad módulo un operador
compacto. Se presentan algunos ejemplos de operadores
congruentes módulo un operador compacto y de operadores
invertibles módulo un operador compacto. Se demuestran
algunas propiedades de esta congruencia y se utilizan estos
conceptos para demostrar una caracterización de los operadores
de Fredholm, así como algunas propiedades algebraicas de estos
operadores.
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Abstract: In this paper, are defined the congruence module
a compact operator and the invertibility module, a compact
operator. Some examples of operators congruent module a
compact operator and invertible operators module a compact
operator are here presented. Some properties of this congruence
are demostrated and these concepts were used to establish a
characterization of the Fredholm operators, and some algebraic
properties of these operators as well.
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1. Introducción:

Una hermosa generalización de los operadores lineales de rango finito son los operadores compactos. En este trabajo se
enuncian algunas propiedades fundamentales de los operadores compactos (Pietsch, 2007); luego se define el concepto de
congruencia módulo un operador compacto (Cascales, Mira, Orihuela y Raja, 2013) y se demuestran algunas propiedades de
esta congruencia. Se introduce el concepto de invertibilidad módulo un operador compacto (Lax, 2002) y se prueba que la
inversa módulo un operador compacto es única (Fernández, 2015). Por último, se utiliza el concepto de congruencia módulo
un operador compacto con el propósito de probar una caracterización de los operadores de Fredholm (Ramm, 2001) y,
algunas propiedades algebraicas de estos operadores (Takesaki, 2002).
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